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Resumen
Este trabajo presenta el supuesto de una tasa subjetiva de descuento con parámetro aleatorio; esto representa 

 !"# "$%&'!"%()"# *+!# '&,-&*%+# "# (!)&,%(."*(+!&,# "!%&'(+'&,/# 0!# -"'%(* $"'1# ,&# &,% 2("# &$# *",+# 2&#  !"# 3 !*(4!# 2&#
utilidad con parámetro de aprendizaje en el consumo.

Abstract
56(,#-"-&'#-'&,&!%,#%6&#",, 7-%(+!#+3#"#, 89&*%()&#2(,*+ !%#'"%&#:(%6#'"!2+7#-"'"7&%&';#%6(,#'&-'&,&!%,#"!#

"$%&'!"%()&#:(%6#'&,-&*%#%+#-'&)(+ ,#'&,&"'*6/#<"'%(* $"'$=1#%6&#*",&#+3#"# %($(%=#3 !*%(+!#:(%6#"#$&"'!(!.#-"'"7&%&'#
in the consumption is studied.

1. Introducción
La tasa subjetiva de descuento (o factor subjetivo de descuento) es un concepto empleado con gran frecuencia 

en la literatura relacionada al problema de maximización de la utilidad del agente representativo. Este concepto 
&,%'&*6"7&!%&#'&$"*(+!"2+#"#$"#&$&**(4!#(!%&'%&7-+'"$#&,#(!% (2+#-+'#&*+!+7(,%",#*+7+#>2"7#?7(%6#=#@+6!#A"&1#
B (&!&,#8 ,*"!#2&%&'7(!"'#$",#2(3&'&!*(",#&!%'&#$",#'(B &C",#2&#$",#!"*(+!&,1#&,#@+6!#A"&1#"$#(. "$#B &#0 .&!#)+!#
DE67#D":&'F#B (&!#*+!%&7-$"#$"#-+,(8($(2"2#2&#B &#,+!#3"*%+'&,#-,(*+$4.(*+,#$+,#B &#2&%&'7(!"!#$"#*"!%(2"2#2&#
8(&!&,#"#-'+2 *('#2&#$",#!"*(+!&,#G0-,%&(!1#H/#I/1#J=!&,1#@/#>/1#KLMNOPQ/

?(!#&78"'.+1#&,#<" $#?"7 &$,+!#B (&!#-'+-+!&#&$#-'(7&'#7+2&$+#2&# %($(2"2#2&,*+!%"2"1#&$#* "$#-&'2 '"#
6",%"#! &,%'+,#%(&7-+,1#*+!#-+*",#7+2(R*"*(+!&,/#?"7 &$,+!1#"#2(3&'&!*("#2&#A"&#=#)+!#DE67#D":&'F1#&,%"8$&*&#
$",#'&$"*(+!&,#7"%&7S%(*",#B &#*+!,(2&'"#'&T&9"!#&$#*+7-+'%"7(&!%+#2&#$+,#".&!%&,1#=#",(.!"# !"#*+!,%"!%&#*+7+#
-"'S7&%'+#2&#2&,* &!%+/#0$#7(,7+#?"7 &$,+!#(2&!%(R*"# !"#,&'(&#2&#"!+7"$U",#B &#&$#7+2&$+#-+,&&#&!#3+'7"#
(!6&'&!%&#G?"7 &$,+!1#</#KLMOVPQ;#"#-&,"'#2&#&,+1#$+,#&*+!+7(,%",#2&#$"#W-+*"#"*&-%"'+!#3")+'"8$&7&!%&#&$#7+2&$+1#
-'(!*(-"$7&!%&1#-+'#, #3S*($# ,+1#-+'#$",#)&!%"9",#7"%&7S%(*",#-+'#2&,%"*"'#"$. !+,#",-&*%+,/

X &)",#7+2(R*"*(+!&,#,&#6"!#-'+- &,%+#"#$+#$"'.+#2&#%+2+#&,%&#%(&7-+/#5"!%+#(!)&,%(."*(+!&,#&7-U'(*",#
2+!2&#,&#8 ,*"#7&2('#&$#!()&$#2&#(7-"*(&!*("#2&#$+,#*+!, 7(2+'&,#GY"!#<'"".1#D/#Z/#?/1#D++(91#>/#?/1#K[\\OPQ#6",%"#
"!S$(,(,#*+!#3+'7",#3 !*(+!"$&,#"$%&'!",#%"$#B &#,&#*+!,(2&'"#&$#*+!, 7+#".'&."2+#G)&'#0-,%&(!1#H/#I/1#J=!&,1#@/#
>/1#KLMNOPQ/#0!#&$#-'&,&!%&#%'"8"9+#,&#", 7&#B &#&$#-"'S7&%'+#B &#'&-'&,&!%"#$"#%","#, 89&%()"#2&#2&,* &!%+#&,# !"#
variable aleatoria.

Mediante esta variable es posible que el consumidor pondere con base en su preferencia temporal entre 
&$#*+!, 7+#-'&,&!%&#=#3 % '+1#2(*6"#-'&3&'&!*("#&,%S#'&-'&,&!%"2"#-+'# !"#3 !*(4!#2&#-'+8"8($(2"2/#0,%"#3 !*(4!#
'&-'&,&!%"#$"#&]-&'(&!*("1#+#"-'&!2(C"9&1#2&$#*+!, 7+#-'&)(+1#+#8(&!1#$"#*'&&!*("#2&#B &#"$.^!#&)&!%+#+* ''('S#2&#
 !"#3+'7"#&,-&*UR*"#"^!#* "!2+#!+#&](,%"#(!3+'7"*(4!#-'&)("/

0!#-"'%(* $"'#,&#"!"$(C"!#$+,#*",+,#2+!2&#$"#%","#, 89&%()"#2&#2&,* &!%+#,&#2(,%'(8 =&#&]-+!&!*("$#+#."7"1#
para ambas situaciones se asume la misma función de utilidad. En ambos escenarios se obtienen las soluciones al 
-'+8$&7"#-'+- &,%+#%"$#B &#%+2+,#$+,#-"'S7&%'+,#(!)+$ *'"2+,#,+!#*+!+*(2+,#-+'#&$#*+!, 7(2+'1#-&'7(%(&!2+#2&#
esta forma generar una senda de consumo óptima.

2. El Modelo
<'(7&'+1#'&*+'2&7+,#&$#7+2&$+#2&# %($(2"2#2&,*+!%"2"#*+!)&!*(+!"$#*+!#6+'(C+!%&#R!(%+#=#*+!#3 !*(4!#2&#

utilidad como sigue:

(1)

El problema de maximización de la utilidad descontada es entonces
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  Maximizar   

  sujeto a
_+!2&#$"#2+%"*(4!#+#(!.'&,+#(!(*("$1#B &#&!#&,%&#*",+#&,#*+!,%"!%&1#&,#(. "$#"$#)"$+'#-'&,&!%&#2&$#*+!, 7+/#

H"#,+$ *(4!#-"'"#&,%&#-'+8$&7"1#&,#2&*('1#$"#%'"=&*%+'("#2&#*+!, 7+#4-%(7"#&,

  (2)

>#*+!%(! "*(4!#,&#(!%'+2 *&#&$#-"'S7&%'+#`#2&#%"$#7"!&'"#B &#%(&!&# !"#3 !*(4!#2&#-'+8"8($(2"2#"#-'(+'(#
",+*("2"/#H"#3 !*(4!#2&# %($(2"2#&,#*+7+#&!#KLP/#? -+!."7+,#B &#`#,&#2(,%'(8 =&#&]-+!&!*("$#*+!#7&2("#Lab/

Maximizar

sujeto a  

0$#-'+8$&7"#"#'&,+$)&'#2&,- W,#2&#"$. !",#,(7-$(R*"*(+!&,#,&#7 &,%'"#"#*+!%(! "*(4!1#-"'"#)&'#"#2&%"$$&#&$#
procedimiento véase el anexo 1.

Minimizar

sujeto a   

0$#*+!, 7+#4-%(7+#B &#,&#+8%(&!&#2&-&!2&#&]*$ ,()"7&!%&#2&#-"'S7&%'+,#*+!+*(2+,#-"'"#&$#*+!, 7(2+'1#
*+!# &]*&-*(4!#2&$# %(&7-+# %1# &$# * "$# &,# 2&R!(2+# *+!# '&,-&*%+# "$#7+7&!%+# B &# ,&# 2&,&&# '&"$(C"'# &$# *S$* $+# 2&$#
consumo óptimo en ese instante del tiempo.

# # O

0,%"#&]-'&,(4!#&,#7S,#*+7-$&9"#B &#K[P1#-&'+#(!*+'-+'"#7S,#(!3+'7"*(4!/#<"'"#$$&."'#"#KOP#,&#"-$(*"!#"$. !+,#
resultados del análisis matemático y de análisis real. El primer caso se aplica al tomar el límite que se menciona 
&!#&$#"!&]+#L1#- &,#$"#,&'(&#"$%&'!"!%&#*+!)&'.&#"8,+$ %"7&!%&/#<"'"#&$#(!%&'*"78(+#2&#$",#(!%&.'"$&,#,&#6"*&# ,+#
del teorema de Fubini.

<+'#^$%(7+1#"!"$(C"'&7+,#&$#-'+8$&7"#*+!# !"#3 !*(4!#2&# %($(2"2#*+7+#,&#-'+-+!&#&!#Y&!&.",#Z"'%U!&C1#
c/#K[\\\P/#>#2(3&'&!*("#2&#$"#(!)&,%(."*(4!#"!%&,#7&!*(+!"2"1#'#!+#'&-'&,&!%"#$"#%","#, 89&%()"#2&#2&,* &!%+#,(!+#$"#
%","#$(8'&#2&#'(&,.+1#&!#&,%&#%'"8"9+#`#&,#&$#-"'S7&%'+#'&$&)"!%&#2&$#!()&$#2&#(7-"*(&!*("#-+'#&$#*+!, 7+1#&$#* "$#&,#
variable aleatoria. Ningún supuesto adicional a la función de utilidad es considerado.

Se supone que la función de utilidad toma la forma funcional . El problema al que 
se enfrenta el consumidor se describe a continuación.
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Maximizar

sujeto a   

H"#3 !*(4!#2&#2(,%'(8 *(4!#2&$#-"'S7&%'+#2&$#"-'&!2(C"9&#2&$#*+!, 7+#&,#&]-+!&!*("$1#&!#-'(7&'"#(!,%"!*("/#
Al igual que para el problema del consumidor sin aprendizaje en el consumo pero con función de densidad para la 
(7-"*(&!*("#&!#&$#*+!, 7+1#,&#6"*&# ,+#2&$#%&+'&7"#2&#c 8(!(1#,4$+#B &#,&#"-$(*"#2+,#)&*&,/

Después de resolver un par de integrales el problema se transforma en

Minimizar

sujeto a   

La solución para la trayectoria óptima de consumo es

d+7+#,&#- &2&#"-'&*("'1#`#!+#"-"'&*&#&!#&,%"#&]-'&,(4!1#!+#+8,%"!%&#"-"'&*&#b1#B &#&,#-"'S7&%'+#2&# $"#

función de densidad de parámetro de la función de densidad de  !.f "'  La Las letras erf hacen referencia a una función de error. En el anexo (2) se muestran 
todos los pasos para llegar a la anterior expresión del consumo.

f!# *",+# ,(.!(R*"%()+# &,# *+!,(2&'"'#parámetro de la función de densidad de  !.f "'  # *+7+#  !"# 3 !*(4!# 2&# -'+8"8($(2"2# ."7"1# &,%+# -+'B &# $"#
&]-+!&!*("$#&,# !#*",+#-"'%(* $"'#2&#$"#3"7($("#."7"1#",U#- &,#&,% 2(&7+,#&$#-'+8$&7"#&!#3+'7"#7S,#.&!&'"$/
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El planteamiento del problema es similar a los casos anteriores. Obsérvese que en todas las situaciones 
-'&,&!%"2",#$"#'&,%'(**(4!#!+#6"#*"78("2+/#0,%+#-&'7(%&#&,%"8$&*&'#*+7-"'"*(+!&,#&!%'&#$",#2(3&'&!%&,#-'+- &,%",1#
toda vez que el marco contextual permanece igual.
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&78"'.+#6"#,(2+#-+,(8$&#&!*+!%'"'#&]-$U*(%"7&!%&#$",#7(,7",/#?(!#2 2"1#$"#&$&**(4!#2&#$"#3 !*(4!#2&#-'+8"8($(2"2#
dependerá del deseo de consumo intertemporal del individuo. Presentar estas alternativas abre la posibilidad para 
experimentos con nuevas funciones de densidad (y también de utilidad) tal que representen en forma más adecuada 
el comportamiento de los consumidores.

3. Conclusiones
Esta investigación se ha centrado en la representación de una nueva alternativa del modelo de utilidad 

descontada. Permitir que el parámetro de intensidad por consumir sea una variable aleatoria supone un reto mayor 
-"'"#&$#-$"!%&"7(&!%+#2&$#-'+8$&7"1#",U#*+7+#-"'"#$",#,+$ *(+!&,#B &#2&#W,%&#,&#2&'()&!/#>#-&,"'#2&#&,%+1#$+#B &#,&#
pierde en simplicidad se compensa con la posibilidad de modelar en mejor forma las decisiones intertemporales 
de los consumidores.

Las posibles aplicaciones de este modelo comprenden el análisis estadístico del consumo de los individuos; 
&]%&!,(+!&,#7S,#.&!&'"$&,;#=#&$#&7-$&+#2('&*%+#-"'"#,(% "*(+!&,#&,-&*UR*",#*+7+#$+,#,&. '+,1#-&!,(+!&,#-"'"#&$#
'&%('+1#&%*/
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ANEXO 2. 
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Sustituyendo en la restricción
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