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Ambasrazén-patrény propension al consumgson sin duda dos
conguistas intelectuales dentro del pensamientnégoimo, aunque de
diferente peso y significado. En Sraffa la razotrgra atafie a unos
posibles fundamentos de la economia que tendriao ooigen su obra
“Produccion de mercancias por medio de mercafices Keynes es
la funcion de consumo con puopension a consumy su derivadael
multiplicador, lo que ha hecho mas facilmente contrastable gsleloo
En Sraffa, lo que el llama razén-patron, es lacréta entre el
excedente y los medios de produccion del sistersta Eazén esta
intimamente ligada & mercancia-patronEsta seria una canasta de
mercancias virtual que tuviera una propiedad: gaexcedentes netos
relativos de todas las mercancias fueran iguales. Este pmnc®
excedente neto relativo no esta en Sraffa, persireplemente una
forma de llamar lo que esta en su libro. Este exiedseria el cociente
entre la diferencia de lo producido de una mer@apoir los medios
empleados por el conjunto de esa mercancia (pereoesariamente
como factor de produccion de la mercancia medidasgs mismo
medios actuando como denominador. La mercanciampaeria esa
cestaconstituida por mercancias tales que esos cosi@undean iguales
para todas las mercancias. Yendo ahora a Keyraseteconomista
inglés que definiremos la propension a consumir como la relaci
funcional entre un nivel de ingreso da(®Y), medido en unidades de
salario, y el gastos para el consurf®)”“. Vamos a ver como ambos
conceptos, ambas ideas nacidas de visiones deraméa tan distintas
pueden casar sin que el matrimonio resulte coiviticPartimos como
siempre de la ecuacion que define el sistema d&aSra

(1) PY = wL + (L+r)PX

! Nada de lo que viene tiene que ver con la idea del supermultiplicador de Sraffa. Para
cerciorarse puede verse en Internet en Franklin Serrano:
http://www.elgermen.com.ar/wordpress/wp-content/uploads/Serrano-F-Hist%C3%A9resis-
Din%C3%Almica-Inflacionaria-y-el-Supermultiplicador-Sraffiano.pdf

2Teoria General de la Ocupacion, el Interés y el Dinero, FCE, 1992, pag. 88 [The General
Theory of Employment, Interest and Money, 1936]
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dondeP es el vector de preciakn, Y la matriz diagonahxn de n
productos finalesy la tasa de salariok, el vector horizontal de inputs
de trabajor la tasa de gananciaX¥/la matriz cuadrada no diagonal de
nxn medios de producciéon. De Keynes tomamos como d@hgreso
PY, es decir, toda la produccion, sin mas distingasa poder enlazar
las ecuaciones que definen un sistema con el dueedes| otro:

2) C =bPYI

siendoC el consumo keynesianb Ja propension marginal al consumo,
y cuyo valor esta comprendido entre cero y unbgkvector vertical

de unos. Con ello pasamos del vector de valorepro@uctos final
formados por el conjunto de las mercancias a wr 2giregado de este
producto final susceptible de ser comparado catela de consumo de
Keynes. La inversion keynesiahg seria equivalente al conjunto de
los medios de producciod del modelo esrafiano agregado mediante
sus precios tal que se cumple:

(3) | 0 = PXI

La suma del consun®y la inversion keynesiana, seria lo que llama
Keynesel ingreso daddal que:

(4) C+l,, =PYI

Ahora enlazamos el consumo keynesiano (2) con lmoé@n de
definicion del sistema en Sraffa (1) y sale:

(5) C =wLlI +rPXl

con lo que el sistema esta en equilibrio y hechesshlaces entre las
variables esrafianas y keynesianas. En efecto,heraasumamos
miembro a miembro (3) y (5) obtenemos (1). Sigamidsora nos
faltan los habituales numerarios esrafianos:

(6) PYI-PXI =1
(7) Ll =1
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A todas estas afiadimos una dltima ecuacion masmignte esrafiana
gue es aquella que resulta de hacer cero la tassalddos en la
ecuacion de definicion de sus sistema (1):

(8) PY = 1+ R)PX
siendoR la razén-patron a la vez que la tasa maxima dargaa en el

modelo de produccién simple de Sraffa. Pues bieneste conjunto
ecuaciones surge la siguiente:

_[@+b)R-r
(9) W= R

donde vemos enlazados la razon-patron de Sraffda propension al
consumob de Keynes. Y aparecen los conceptos keynesianos y
esrafianos sin aparentemente violentar los sistectbaseptuales de
ambos. La ecuacion (9) es una funcidn lineal desméz entre salarios
y ganancias, y cofi+b como ordenada en el origen cartesiand/iR -
como valor de pendiente. Comparado con el modelSatheuelson de
1962 en su funcion subrogada, aqui los coeficiadeda ordenada y de
la pendiente no tienen elementos comunes, condggede rotarse y
trasladarse la funcion (9) independientemente. &muglson ambas,
ordenada y pendiente, tenian un factor comun qaaltaba muy
propicio para obtener un conjunto de funciones c{@ode tal manera
gue su envolvente fuera convexa. Eso facilitabaaamuglson la
trinchera desde donde defender su modelo neoclésciuncion de
produccion.

Si los salarios hubieran sigwe-factum es decir, si la tasa de

gananciar se extendiera a todos los costek+PX, entonces la
ecuacion de definicion del sistema estaria reptadarpor:

(10) PY = (1+r)[wL + PX]

Y el resultado final hubiera sido:

o A+DR-T
(11) L+1)R
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Y la relacién entre salarios y ganancias en (11)uea funcion
jconvexa!, porque su primera derivada es negativia ysegunda
positiva, lo que configura un decrecimiento crememon puntos de
corte tales comav(r=0)=1+b y r(w=0)=(1+b)R. Dicho de otra forma,
cuando las ganancias son cero, la tasa de salgrgras al producto
neto. Si en (11) hacemos cero la propension alurnosentonces los
salarios quedan en la versigre-factum

R-r

2 TR

gue es la relacién puramente esrafiantre tasa de salariog tasa de
ganancia y razén-patronr.

Sabemos ademas que existe la relacién esrafialagpeaduccion
simple entre tasa de salarios, de ganancia y neation tal como:

R-r
W=
(13) R

Si ahora eliminamos los salarios entre (9) y (18da la relacion entre
la propension del consumo keynesidnola razon-patron de SrafRx

_ R
w  PTieR

La ecuacion (14) serialaj condicion de estabilidad del sistema
keynesiano-esrafiahoHay que recordar que en el caso de la
produccion simple de Sraffa la razon-patron es\efala tasa maxima
de ganancia posible del sistema cuando los salspiogero. Pero esta
condicion soOlo puede darse por casualidad, porcgsponde a
motivaciones y actores diferentes: la propensi@oasumo representa
la cantidad destinada al consumo del total de tmlycido, mientras
que las tasas maximas de ganancia representa kibiliades
maximas de ganancia de los empresarios. Dicho e fotma, la
produccién PYI), sus rentas derivadasl(l masrPXl) y el consumo
consiguiente de bienes de consurBY(), sélo pueden reproducir el
sistema con estabilidad por casualidad. El desbquilseria entre

amp la funcién de consumo de Keynes sobre fundmmesrafianos 5/18



produccién y consumo lo habitual en un mundo —c@hauestro-
representado por el conjunto ecuaciones anteriofegeso que de
entrada se ha supuesto equilibrio en la renovagd®itos medios de
produccion por (3).

Todo se puede generalizan dasas de salario mediante la matriz
diagonalW, an tasas de ganancia mediante la matriz diagGnahn
tasas de ganancia maximas mediante la matriz tandgonalG,, |4
la matriz diagonal de unokgl vector vertical de unos, y todo ello con
salariospre-factum Hecho esto, el sistema de ecuaciones que queda es
como sigue:

(15) PY =[LW + PX](I,+ G)
(16) PY =PX(1,+G,,)

(17) C =bPYI

(18) C=LW(I+G)I + PXGI

(19) |(k): PXI
(19) PYI=C + I(k)
(20) PYl-PXl =1

El conjunto de ecuaciones apenas merece comentanesiosos. La
(15) es la que define el sistema de forma genaddiy, tal es asi, que
casi podemos insertar en la ecuacion los datosiolote de las tablas
Input-Output En (16) ya no tenemos la razén-patron de la mpado
simple, pero tenemos lo equivalente en la prodacadnjunta
esrafianao conjunta generalizada: laistasas de ganancia maximas
Gn. La (17) es la funcién keynesiana de consumo .ecasciones (18)
y (19) son ecuaciones de comportamiento y permékersistema
reproducirse en las mismas condiciones, al mends gue respecta a
los medios de produccion (Sraffa) o bienes de swar(Keynes). La
(19) es una identidad, y la (20) es el mismo nurneraue
utilizabamos antes. De este conjunto de ecuacisasleda ecuacion de
equilibrio, es decir, de reproduccion del sistema:

(21) PYI :%x LW (I +G)[|d+(Gm—G)‘1g]|
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En lado izquierdo de la ecuacion representa laafegregada de la
economia y en la derecha estan las rentas satayidds ganancias que
van a representar la demanda, tanto de bienesrdgimo como de
inversion. Que ambos lados de la ecuacion coinocrdas depender de
la propension al consumo de Keynes, es decir,bdd’ero este
representa los deseos de los consumidores y quoneeeta en (17). Al
igual que en los casos anteriores de reproducanples pre y post-
factum la igualdad (21) podra darse por casualigemigue el nexo de
uniéon —la propension al consumo keynesiano- debserair para
caracterizar un comportamiento —el consumo- azague el equilibrio
de la economia entre productores y consumidoresguaidad (21)
podra cumplirse si los precios actuan con flexdiaidi, pero aun asi eso
no garantiza el equilibrio (21) y, roto el equildyrsobreviene la crisis.
Para que no se vea esto como un ejercicio abstragtd se puede
jugar un papel lo publico, es decir, utilizando ilmgpuestos y el gasto
publico para hacer que se cumpla (21). Otra forenael esto es como
sigue. Del conjunto de ecuaciones anteriores obiteada ecuacion:

_LW(I+G)[I .+ (G,~G)'G]i

(22) 1+ LW(l + G)(G - G)™

Ahora se puede ver que la propension al consbire (22) coincida
con la ecuacién de comportamiento keynesiana @ puea casualidad.
Obseérvese que en ambas ecuaciones no tienen meraiquariables
comunes. En (17), el consumo depende del vectpratgosP y de los
productos finale¥; en (22) depende de logputsde trabajd_, de las
tasas de salari/, de las tasas de gananGa de las tasas de ganancia
maximasG,.

En el modelo anterior, a pesar de sus avancesuanta al
realismo por sus tasas de salario, ganancias y ganancias maximas,
nos faltaban dos sectores: el publico y el exte@@mmencemos con el
primero. Segun eso, el modelo definido por las eonas de (15) a
(20), estaria ahora modificado de la siguiente m@&ne

(23) PY =[LW + PX](I,+ G)
(24) PY =PX(I4+G,)
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25y  C=b[PYI-T]
(26) | = PXI
(27) PYI=C+1,,+Gp

Aqui ha desaparecido la ecuaciéon (20) del numecanoel fin de que
los datos reflejados por las variables sean reAlesra en la ecuacion
de consumo de Keynes (25) se han descontado lagestgsT de la
renta totalPYI, cosa habitual en los modelos macroeconémicoside r
keynesiana, porqu®YI-T refleja mejor la renta disponible para el
gasto. Y, logicamente, el producto total (oferta) €7) esta
confrontado con el gasto total (demanda) que reptasel Consumo
C, la Inversionly y el Gasto PublicoGp. De este conjunto de
ecuaciones sale la siguiente:

1
(28) PYI = 1_b><[PXI +G, —bT]

Esta ecuacion es de equilibrio y nos dice que gralucto agregado o
total de la economiRY! fuera igualpor casualidada la expresion de
la derecha donde estan una version nueva del fedtlpr keynesiano
1/(1-b), el conjunto de los medios de produccion emplsadbGasto
PublicoGp y los impuestod. Hay que insistir en lo de la casualidad,
porque nada hay en el comportamiento de los comlsues que
indique que van a consumir a partir de una propenal consumd
gue haga igual el lado izquierda de (28) con etcley. En cambio, si
podemos darle la vuelta a (28) y considerarlo cama guia para el
gobierno en cuanto a la relacién y cantidades ayastos publicos e
Impuestos, de tal forma que estos alcancen niwgleshagan posible
esa igualacion. Dicho de otra manera, la ecuac2®) $0lo puede
cumplirse si desde lo publico se buscan nivel dstogaublico e
Impuestos tales que, dados la propension al con&uhoes preciosP,
los productos finale¥ y los medios de producciof, se cumpla (28).
Si despejamos los gastos publicos para tener waadliebraica para
tal fin obtenemos:

(29) G, = @-b)PYI-PXI +bT
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En (29) tenemos los niveles de gasto publ&e necesarios para
mantener la igualdad (el equilibrio) entre prodancy gasto de la
ecuacion (27). En (29) se puede comprobar quergnwms el producto
neto PYI-PXI como numerario y reducimos los salaridg las
ganancia$s y las tasas maximas de ganar@jaa un escalar, entonces
la ecuacion (29), con las sustituciones pertined®$23) a (27), se
convierte en la ecuacién (14), solo que con lama@@ama de ganancia
Om €n lugar de la razén-patréh Estamos pues muy lejos del modelo
keynesiano, version Hicks de equilibrio IS-LM, poeqaqui nada
asegura gque sin el concurso de lo publico puedertetuilibrio y, por
tanto, reproduccion del sistema. Y eso a pesamudengmos ayudado
desde el principio, porque hemos supuesto queviarsion deseada
keynesiand «, sea igual al valor de todos los medios de producci
esrafianoPXIl. Con la (29) en la mano, un gobierno podria coimbat
paliar las crisis debidas a una caida de la demandaor cualquier
cosa que impligue desequilibrio en (28)- subierdgasto publico, o lo
contrario si el hecho fuera una subida de la demanhdmbién puedo
hacerlo con los impuestds pero en sentido contrario al gasto publico
gue hemos visto.

Si para hacer mas realista el modelo introducimdsmas el
sector exterior, siendBy las exportaciones i, las importaciones, el
modelo quedaria igual que el anterior sélo que laoacuacion (27)
convertida en:

(30) PYI=C+1,+G, +E, -1,

Con la anterior y el resto de ecuaciones de 1a443)(28), obtenemos
la ecuacién casual —no causal, no hay errata- uiébeap analoga a la
(28):

1
1-b

(31) PYl=——x[PXI +G, -bT+E, -1, ]

Y despejando el Gasto Publico que, junto a los esfms, es un factor
autébnomo (relativamente al menos) porque dependdosdgobiernos,
tenemos:

32)  Gp,=(@-b)PYI-PXI+bT-E, +I,,
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Lo notable del modelo es que nos da un tratamianfartir de lo
publico (gasto publico e impuestos) apenas con téH®
condicionantes. Partimos de fundamengéssafianoscon n tasas de
salario, ganancia y ganancia maximas, Yy, en raflidalo se han
puesto dos hipotesis de comportamiento econdmitarelacion entre
renta disponible y consumo, y una reproduccionageiniversiones al
permanecer estables, es decir iguales de un aaoopar, los medios
de produccién (Sraffa) o inversion (Keynes). En)(280), (31) y (32)
no aparecen las variables esrafianas, pero estditiias, porque para
eso hemos conectado a Keynes con Sraffa. En ef@et@3) y (24)
obtenemos el vector de precios de equilibrio:

(33) P=LW(l +G)(G,-G)*X™

y sustituidos los precios en (32), sale la ecuadiérequilibrio —por
casualidad- tal como:

(34) G = LW(I, +G)(G,~G) Y| @-b) X Y=1 ]l +bT-E,+1,,

En esta ecuacidbn como en las anteriores, el eqailde da si es
buscado, porque en realidad conecta dos aspectagemdidad que no
tienen nada que ver: por un lado, los deseos deolusumidore®, los
salarios W, las ganancias desead@s las exportadore€y y las
importadored; y por otro lado, el nivel de desarrollo de laremmia
dado por los inputs de trabdjg los productos finale¥, los medios de
produccionX y las tasas maximas de ganar@ja(que depende a su
vez deX y deY).

Vamos a dar otro paso mas y haremos dos supatitignales:
gue las importaciones, su demanda, depende deavieleside renta y
gue el Estado desea mantener equilibrio los ingresiblicos con los
gastos publicos. Hacemos ahora explicitos todasdaaciones que
definen el sistema:

(35) PY =[LW + PX](I,+ G)
(36) PY =PX(1,+G,,)
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(37) PYI=C+1,,+G, +E, — 1,
(38) C=b[PYI-T]

(39) |(k): PXI
(40) E, =cPYl,
(41) G, =T

Como puede comprobarse, hemos afiadido las ecua¢@dey (41) al
sistema anterior. La primera (40) indica esa réelade los modelos
keynesianos de que las importaciones (su demaref@nde de los
niveles de renta del pais importador; la (41) e®fde un deliberado
comportamiento de lo publico a medio y largo plammque nada hay
en el mundo real que demuestre que eso sea elagidemos tenido
gue acomodar la (37) -que es la ecuacion de edailidgobal del
sistema- para dar entrada tanto a las exportacicoeso a las
importaciones. Del conjunto de ecuaciones quededa (37) a la (41)
se obtiene la siguiente ecuacidn que se corresp@ade tipico
multiplicador keynesiano, aunque rebajado por ldacrén de
proporcionalidad que se ha supuesto entre importasiy producto
agregado:

1
1-b+c

(42) PYI = x[PXI + (1-b)G,+ E, |

Como en los casos anteriores esta igualdad ege8lble si el gasto
publico actia como compensador del sector privaxhaocpara evitar
caer en desequilibrio. Eso no quita para ver ailtefdela propension

al consumade Keyned y la produccion agregad?yl. Ello nos da el
multiplicador 1/(1-b+c). Es util valorar como crecePYl ante

variaciones del resto de las variables.

dPYI <0 o bien dPYI >0 dPYI <0 dPYI >0 dPYI S

db db dc dG, dE,

0

(43)

El valor de la derivada del producto agregado m&spa la propension
al consumo de Keynes va a depender de los val@lesesto de las
variables. Y el resto de las variaciones del pramlagregado respecto
a las variables explicitas son tipicas de los nusdledynesianos. Ahora
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procedemos, como de costumbre, sustituyendo laciécude precios
gue salen de la ecuacion (35) de definicion détisia esrafiano y de la
(36) que surge al hacer cero la matriz diagonadadarioW. Es decir,
sustituyendo:

(44) P=LW(l +G)(G,-G)*X™

en (42) y, tras algunas transformaciones algelwagtamentales y
trasponiendo términos, queda:

(45) Go :rlbx LW(I, +G)(G,-G)|[a-b+)X *Y-1,]I-E,

Y (45) nos da el nivel de gasto publico compensgatque iguale al
lado derecho de la ecuacion. Puede observarseaquecksidad de
gasto publico con el fin de equilibrar el sistema,proporcional a los
salarios W, creciente —aunque no proporcional- con las tafas
gananciaG de la economia privada, proporcional respecto a la
propension de las importaciones creciente respecto a las tasas
maximas de ganancia (tasas a su vez proporciodalesxcedente, es
decir, deX™Y) e inversamente proporcional a las exportacioo@so
cabia esperar. Es notable la riqueza de informamadtenida en (45),
lo delicado que es el gasto publico equilibradoque todo esto se
haya conseguido a partir de supuestos tan sencdmso los
implicados. Resumiendo, todo surge de las dos pei@aes
keynesianas (las del consumo y las de las imporias) y de los dos
supuestos de reproduccion equilibrada del sisteanaginversiones y
la del equilibrio del presupuesto publico. Este alodtan simple
requiere un calculo preciso del gasto publico parantener la
economia en equilibrio por los efectos del multgdior keynesiano
1/(1-b+c), que actia como altavoz de los valores del r@sksistema.
La excepcion son las exportaciones, que es indegded del
multiplicador al depender aquellas del desarrollrgcimiento de los
paises con los que se comercia. Por otro lado,dtbdlamplica que no
hay fuerza ni comportamientos de los mercados trweerd a la
economia al equilibrio. Mas bien todo lo contraporque los actores
del drama tienen intereses propios que no son al@e®nte acordes
con posibles objetivos de optimizacion del crecimoeo de reparto de
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la renta, por ejemplo. Con este modelo represeatarid economia de
un pais, el desequilibrio entre oferta agregadeemanda agregada
seria la norma y no la excepciéon. Y todo ello aapekl supuesto
hecho de la igualdad entieversion desead&eynesiandyy y medios
de produccidon esrafiand3Xl. Este maridaje entre Sraffa y Keynes
guarda también otros aspectos de interés. La mayarvacion
respecto a los puros modelo keynesianos son lasetagtes tasas
maximas de ganancia. Aunque no se pueden destigeste modelo de
los precios? —a diferencia que en la produccién simple de &affqui
podemos considerar la posibilidad de extraerloadscuacion (36) si
convertimos la matriz diagonal de tasas maxifBgasen un escalar
mediante las ecuaciones:

(46) PYI-PXI = PXG,| = g, PXI

Y despejando el escalar (una media) de las tasaisnamsg,,. De (46),
por definicidén, se obtiene que esa tasa maximaalagcganancig,, es
una medida del excedente. En efecto, de (46) sale:

_ P(Y=-X)lI
(47) O PX|
De lo anterior podemos conjeturar que existe ulaitn entreg,y la
expresionX™Y que ya ha aparecido en (45). Una forma de calcular
mediante el método de prueba y error las tasashmadxile ganancia es
con (44). Ahi vemos que podemos aumentar las tessganancia hasta
acercarlas a las maximas porgue tenemos un critea@ tal
acercamiento: los precios. Aquellas seran maximasdao los precios
tiendan a infinito y pasen subitamente a preciagateos. Aunque
Sraffa no aporta casi nunca los aspectos formaesud deducciones,
este método aparece implicito —o se puede dedecielld- en el
apéndiceB de su libro sobrel6s productos no basicos que se auto-
reproduceri, donde, en cambio, si aparece un grafico quefipsst
(44). La expresioiXY es importante por varias cosas: porque aparece
(45) para determinar el gasto publico de equilibpiorque es genuino

de la aportacion de Sraffa en este modelo que gorinaipio parece
sesgado al lado de Keynes; porque es una medida&xdeldente,
porque da la ganancia maxima, y por ultimo, porgsie& su vez una
medida de la productividad del sistema, aunque eéerido
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directamente a los inputs de trabajo. En efectantmumas altos sean
los elementos de la matriz resultant'Y, mas alto seran la
productividad del sistema, mas amplio el excedgmayores las tasas
maximas posibles del sistema. Y hay que recordaretiGasto Publico
en (45) es proporcional&y.
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