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Sraffa y la función subrogada de 

producción de Samuelson: una paradoja 

 

Antonio Mora Plaza 
 
 Uno de los artículos más famosos de Samuelson lleva el título en 
español “Parábola y realismo en la teoría del capital: la función de 
producción sustituta” 1. Samuelson, en vista de las críticas del 
Cambrigde inglés, con Robinson a la cabeza y Sraffa entre bambalinas, 
decidió reconstruir esta función de producción sin usar “ningún 
concepto de capital agregado a la manera de Clark, sino sobre un 
análisis completo de numerosísimos bienes de capital físico”. Lo 
intentará mediante una llamada función de producción sustituta o 
subrogada construida a modo de metáfora o parábola, teniendo a mano 
el conjunto de técnicas o funciones de producción en un libro, una 
especie de vademecum de tecnologías de las que el empresario podría 
echar mano en cualquier momento. Si se supone, como hace 
Samuelson, proporciones fijas entre los factores, ambas condiciones 
determinan un conjunto de fronteras de producción a base de lineales 
rectas decrecientes en el espacio cartesiano de salarios-ganancias. Ello 
puede determinar un conjunto de puntos de corte, aunque no exista una 
relación biunívoca entre número de rectas y de cortes. Samuelson 
supone que una envolvente construida con estos puntos frontera se 
acercaría a una curva isoproducto de combinación de factores 
decreciente si estos puntos de corte son muy elevados, es decir, si el 
libro de las técnicas es abundante. Ha de suponerse un comportamiento 
empresarial que suponga que cuando está empleando una técnica, es 
decir, que la proporción en que emplea los factores es constante, se 
desliza por la recta correspondiente de frontera salarios-ganancia. 
Cuando llega a un punto de corte, al empresario le resulta indiferente 
en ese punto -pero sólo en ese punto- mantener la composición de 
factores y, por ello, seguir deslizándose por la misma recta, o bien 
puede ahora cambiar de técnica y lanzarse a una nueva experiencia con 
una combinación de factores distinta, pero que, a partir de entonces 
pueda, con el mismo nivel de salarios que pagaba antes, aumentar sus 
ganancias. Aparentemente puede hacerlo porque si notara que al 
cambiar de técnica no aumentara su nivel de ganancias con los mismos 
costes laborales anteriores, podría -esto es discutible- volver a la 
                                                 
1 Parable and realism en the Capital Theory: The surrogate Production Function. 
Publicado en 1961.  
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técnica anterior. Este comportamiento, junto a las proporciones fijas de 
factores para cada técnica, asegura según Samuelson una función de 
combinación de factores cóncava y decreciente, y con la que se podría 
comparar la restricción de costes y precios de los factores, para así 
tener una forma de asignar factores según precios que suponga 
implícitamente una optimización de recursos. Esta es la idea de 
Samuelson si no interpreto mal su trabajo de 1961. Nada más agradable 
que rebatir a una inteligencia como la del más genuino representante de 
la teoría de la síntesis. En realidad representa la última trinchera, el 
último coletazo de la función de producción clásica. El artículo ha sido 
rebatido por muchos autores, entre otros por Pasinetti, Garegnani, Nuti, 
etc. Como este libro no intenta recopilar lo que otros han hecho, no diré 
nada de sus argumentos, pero intentaré ser lo más creativo posible para 
rebatir a Samuelson a partir de Sraffa. La paradoja que lleva el título 
del epígrafe se debe involuntariamente al mismo Sraffa. El italiano 
parte en su obra de la función de definición del sistema: 
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Si ahora hacemos cero los salarios tenemos como siempre: 
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Si ahora pos-multiplicamos (3) por y tomamos como numerario PYI=1 
y con f=LX-1YI queda 
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Y (4) es una función lineal que relaciona salarios con la tasa de 
ganancia r, con la tasa máxima de ganancia gM y con la función 
tecnológica f, dependiendo estas últimas de L,Y,X, es decir, de los 
inputs de trabajo, de los productos finales y de los medios de 
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producción. En definitiva, el sueño de Samuelson. Parecería pues que 
Sraffa ha facilitado el trabajo de Samuelson, lo cual sería no sólo una 
paradoja, sino un sarcasmo para las intenciones del genio italiano. Pero 
eso es porque hemos partido de la función (1) cuyo salarios se pagan 
post-factum. Si en lugar de eso se pagaran pre-factum la función (1), 
sin dejar de ser esrafiana, sería: 
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y la ecuación equivalente a la (4) es ahora la (6): 
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que es una ecuación ¡convexa! porque su primera derivada es negativa, 
pero su segunda es positiva, es decir, es crecientemente decreciente. Si 
ahora confrontamos dos funciones de frontera de salarios como (6) que 
son a la vez dos funciones de producción queda: 
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Y (7) representa los puntos de corte de dos funciones de producción 
convexas como (6). Estos pueden ser dos, uno o ninguno. Además, la 
envolvente de múltiples funciones de tipo (6) dará o podrá dar lugar a 
una función ¡convexa en lugar de cóncava!, es decir, lo contrario de lo 
que pretendía Samuelson con su función subrogada. Dos puntos de 
corte supone el retorno de las técnicas, porque si esta función 
representa el libro de la técnicas de Samuelson -y con toda justeza 
puede representarlo al tener productos, medios, inputs de trabajo, 
salarios y ganancias-, un empresario o gestor podría, por ejemplo, estar 
en una técnica para salarios altos; ir bajando estos hasta encontrar un 
punto de cruce, es decir, otra técnica del libro, cambiar de técnica, 
seguir bajando los salarios y volverse a encontrar con la técnica 
primera, todos ello con el fin de maximizar las ganancias. El recorrido 
puede ser el inverso. De (7) se despeja la tasa de ganancia r y queda: 
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que nos los puntos de corte ante cualquier variación de L, Y, X a través 
de R2, R1, f1 y f2. Por supuesto si no se dan estas variaciones sólo hay 
un punto de corte, que es lo que indica (8). Para que la tasa de ganancia 
sea positiva en (8) ha de cumplirse: 
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o bien que se cumpla: 
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Las inecuaciones (9) y (10) representan las condiciones para que haya 
al menos un punto de corte. 
 
 El sueño de Samuelson de la función subrogada se ha evaporado 
con solo pasar de los salarios post-factum a los salarios pre-factum. En 
verdad que la función subrogada de Samuelson era muy endeble.  
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