SRAFFA Y LA FUNCION SUBROGADA DE
PRODUCCION DE SAMUELSON: UNA PARADOJA

Antonio Mora Plaza

Uno de los articulos mas famosos de Samuelsoa detitulo en
espafol Parabola y realismo en la teoria del capital: lanftidbn de
produccion sustitutd. Samuelson, en vista de las criticas del
Cambrigde inglés, con Robinson a la cabeza y Sedti®e bambalinas,
decidié reconstruir esta funcién de produccién ssar ‘hinglin
concepto de capital agregado a la manera de Clailkp sobre un
analisis completo de numerosisimos bienes de dafigeo’. Lo
intentara mediante una llamada funcion de producadstituta o
subrogada construida a modo de metéafora o paraeoi@ando a mano
el conjunto de técnicas o funciones de produccibrum libro, una
especie devademecurne tecnologias de las que el empresario podria
echar mano en cualquier momento. Si se supone, chaue
Samuelson, proporciones fijas entre los factore®)as condiciones
determinan un conjunto de fronteras de produccifase de lineales
rectas decrecientes en el espacio cartesiasaldgos-gananciaskllo
puede determinar un conjunto de puntos de cortewino exista una
relacién biunivoca entre nimero de rectas y deesorfamuelson
supone que una envolvente construida con esto®pudrintera se
acercaria a una curvaoproducto de combinacion de factores
decreciente si estos puntos de corte son muy eleyas decir, si el
libro de las técnicas es abundante. Ha de suponareemportamiento
empresarial que suponga que cuando esta emplearadtécnica, es
decir, que la proporcion en que emplea los facteseegonstante, se
desliza por la recta correspondiente de fronteldariea-ganancia.
Cuando llega a un punto de corte, al empresarredelta indiferente
en ese punto -pero soOlo en ese punto- manteneontgpasicion de
factores y, por ello, seguir deslizandose por lanmai recta, o bien
puede ahora cambiar de técnica y lanzarse a unva mx@eriencia con
una combinacion de factores distinta, pero queardirpde entonces
pueda, con el mismo nivel de salarios que pagates,aaumentar sus
ganancias. Aparentemente puede hacerlo porque tarangue al
cambiar de técnica no aumentara su nivel de gaasmoon los mismos
costes laborales anteriores, podria -esto es dkeutvolver a la

! Parable and realism en the Capital Theory: The surrogate Production Function.
Publicado en 1961.
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técnica anterior. Este comportamiento, junto gtaporciones fijas de
factores para cada técnica, asegura segun Samueisofuncion de
combinacion de factores concava y decrecientenyl@gue se podria
comparar la restriccion de costes y precios defdosres, para asi
tener una forma de asignar factores segun preci@s spponga
implicitamente una optimizacion de recursos. Edalee idea de
Samuelson si no interpreto mal su trabajo de 18&#la mas agradable
gue rebatir a una inteligencia como la del mas gpemepresentante de
la teoria de la sintesisEn realidad representa la ultima trinchera, el
ultimo coletazo de la funcién de produccion claskaarticulo ha sido
rebatido por muchos autores, entre otros por Pési@aregnani, Nuti,
etc. Como este libro no intenta recopilar lo queshan hecho, no diré
nada de sus argumentos, pero intentaré ser lo m@akvo posible para
rebatir a Samuelson a partir de Sraffa. La paradoglleva el titulo
del epigrafe se debe involuntariamente al mismdfésr&l italiano
parte en su obra de la funcién de definicion deksna:

(1) PY=(@1+r)PX +wL

Si ahora hacemos cero los salarios tenemos commpise
) PY=(1+0y)PX

De (1) y (2) obtenemos:

_ W 1
3) P= x LX

Ou—Tr

Si ahora pos-multiplicamos (3) por y tomamos commeararioPYI=1
y conf=LX'YI queda

(4) w= =t - xr

Y (4) es unafuncidon lineal que relaciona salarios con la tasa de
gananciar, con la tasa maxima de ganangay con la funcion
tecnoldgicaf, dependiendo estas Ultimas der,X, es decir, de los
inputs de trabajo, de los productos finales y de toedios de
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produccion. En definitiva, el suefio de Samuels@neeria pues que
Sraffa ha facilitado el trabajo de Samuelson, lal ®&ria no sélo una
paradoja, sino un sarcasmo para las intencioneged@ italiano. Pero
eso es porque hemos partido de la funcion (1) cayarios se pagan
post-factum Si en lugar de eso se pagapme-factumla funcién (1),
sin dejar de sezsrafiana seria:

(5) PY= (1+r)[PX +wL]

y la ecuacion equivalente a la (4) es ahora la (6):

_ 9wl
6) RTERY:

gue es una ecuacion jconvexa! porque su primenzaderes negativa,
pero su segunda es positiva, es decir, es cremente decreciente. Si
ahora confrontamos dos funciones de frontera @dgigalcomo (6) que
son a la vez dos funciones de produccion queda:

. Omi—l _ Guo~f
(7) f, f,

Y (7) representa los puntos de corte de dos fuesiale produccion
convexas como (6). Estos pueden ser dos, uno ammngidemas, la
envolvente de mdltiples funciones de tipo (6) daggodra dar lugar a
una funcion jconvexa en lugar de concaval!, es decaontrario de lo

gue pretendia Samuelson con su funcion subrogadsa.pDntos de

corte supone el retorno de las técnicas, porqueesta funcion

representa el libro de la técnicas de Samuelsooorytoda justeza
puede representarlo al tener productos, mediosjtsnge trabajo,

salarios y ganancias-, un empresario o gestor @gguioi ejemplo, estar
en una técnica para salarios altos; ir bajandosdsdsta encontrar un
punto de cruce, es decir, otra técnica del libamlgiar de técnica,
seguir bajando los salarios y volverse a encortmr la técnica

primera, todos ello con el fin de maximizar lasayasias. El recorrido
puede ser el inverso. De (7) se despeja la tagambncia y queda:
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rzgzm =9 f2
®) fi— 1,

gue nos los puntos de corte ante cualquier vanaibgd., Y, X a través
deR,, Ry, f1 y fo. Por supuesto si no se dan estas variacioneshaglo
un punto de corte, que es lo que indica (8). Paedatasa de ganancia
sea positiva en (8) ha de cumplirse:

g2M < f2 >1
9) f

glM 1

0 bien que se cumpla:

(10) 1> f2 < g2M

1 glM

Las inecuaciones (9) y (10) representan las camiks para que haya
al menos un punto de corte.

El suefio de Samuelson de la funcién subrogada ssdporado
con solo pasar de los salarjpsst-factuma los salariopre-factum En
verdad que la funcién subrogada de Samuelson eysendeble.

n
2y, =w LA +r)2 px;  desde j=1 a j=n
i=l
P_.'."’.-z“ + Ry Pixy desde j=1 & j=n
=)
EPI.'."",._ ¥ E,,},;.\'.'.I:I
=1 I i=1

>1,=1
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